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LA
GEOMETRIE.
LIVRE SECOND.

De la nature des lignes courbes.

LE s anciens ont fort bien remarqué, qu'entre les
Problefmes de Geometrie, les vosfont plans , les au- Qﬁh
tresfolides,& lesautres lincaires, c'eft adire, queles vns {9;“ |
peuucnteftre conftruits, ennetragant que des lignes cousbes -
droites, &zdescercles; au lieu que les autres ne le peu- o re-
uent eftre, qu'on n'y employe pour le moins quelque fe- ceuois e
Gion conique;; ni enfin les autres , qu'onn’yemploye G
quelque autre ligne plas compofie. Mais ie m'efonne
de cequ'ilsn’ont point outre cela diftingué divers de-
grds entre ces lignesplus compofées, & ie ne fGaurois
comprendre pourguoy ils les ont nommées mechani-
ques, plutoft que Geometriques. Carde direque ¢'ait
efte, a caufe qu'il e} befoin de fe feruir de quelque ma-
chine pourlesdefcrire, il faudroit reietter par mefine
raifon les cércles & les lignes droites;vit qu'onneles de-
{crit furle papier qu'auec vn compas, & voe reigle, quon
peut aufly nommer des machines. Ce n'eft pasnon plus,
acaufe que lesinftrumens, quiferuent alestracer,eftant
pluscompofds que lareigle & lecompas , ne peuuent
eftre fi juftes; car il faudroit pour cete raifon les reietter
des Mechaniques, oi la iufteffe des ouurages qui fortent
delamaineft defirde; plutoft que delaGeometrie , ou
c'eft feulement lainftefle du raifonnemet qu'onrecher-
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LA GEOMETRIE RENGC DESCARTES laligne courbe,
& qu'il faille ti-

rer voe ligne

droite par le

point C, quifa-

ceauec elle desangles droits. Ie fuppofe lachofe defia
faite, & que la lignecherchéeeft C P, laquelle ie pro-
longciufques au point P, ou elle rencontre la ligne droi-
teG A, queie {uppofe eftre celle aux poins de laquelle
on rapporte tous ceux delaligne C E: en forte que fai-
fantM A ouC B0y, 8 CM, ou BA 2%, iay quelque
equation, qui explique le rapport, qui eft entre x & .
PuisiefaisP C0s, &PA0y, 00 PM D v -y, &2
cavfe dutriangle retangle P M C iay s, qui eft I= quar-
ré de la baze efgal & xx =~vv—-2vy-+yy, quifont
les quarrés des deux coftés. ceft a dire iay x
V45490 20y.4yy, oubien y Do+ 7 55w 2%,8&
parlemoyende cete equation, i'ofte de l'autre equa.
tion qui m'explique le rapport qu’ont tous les poins dela
courbe C Eaceux deladroite G A,I'vne des deux quan-
tités indeterminées x ou y. ce qui eft ayf¢ a faire en

mettant partout 7 ss--v v+ 2vy-- yy au lieu d'x, &
le quarré de cete fomme au lieu d'» , & forr cube au lien

3 . .
d'», &ainfidesautres,fic’eft ¥ queie venilleofter; on.

bienfic'efty, en mettantenfonlieu s - ¥ ss-xx, &
le quarré, oule cube, &c. de cete fomme, auliead’y y,ou

y ‘%c. De fagon qu'il refte toufiours aprés cela vne equa-
tion, enlaquelleil ny aplus qu'vne feule quantit¢ inde-
terminée, x,0uy.

Comme fi CE eft vue Ellipfe , 8cque M A foit le
fegment de fon diametre, auquel C M foit appliquee par
ordre, & qui ait rpour fon cofté droit , & 4 pour le tra-

uer{ant,on2 parle 13 th.
¢ p durlin d’Apollonins,
K_\ E xx;)ry---q-yy, d’on
oftant xx, il refe s~
G P M A r
- vv—!-zv_y-_yy’ao ry--; yy-
oubien,

gy B2 231_0_"1‘ T efgal arien. caril ot mieuxen

cetendroit de confiderer ainfi enfemble toute la fom-
me, que d’en faire vne partie efgale alautre.
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Orapres quona trouné voetelle equation , au lieu
des'enfervir pour connoiftre les quantites x,0uz, ou 7,
qui fone defia données, puifque le point C eft donné, on
ladoit employer atrouuer v, ou +, qui determinent le
point P, quieft demande. Eracet effect il faut confide-
rer,que fi ce point P eft tel qu'on le defire, le cercle dont
ilferale centre, & qui paflera par le point C, y touchera
laligne courbe C E, fans lacoupper: mais que fi ce point

P, efk tant foit pea plus proche, ou plus efloigné du point.

A, qu'il pe doit, ce cercle couppera lacoorbe |, non fen-
lement ao point C, mais aufly neeeflaisement en quel-
queautre. Puisilfaut aufly confiderer, que lorfque ce
cercle couppe laligne courbe C E, I'equation par laquel-
le on cherche la quantite's,ouy, ou quelque autre fem-
blable, en fuppofant P A & P C eltre connués, contient
neceflairement deux racines, qui font inefgales. Car par
exemple i ce cercle couppe la courbe aux poins C & E,
ayant tiré E Q parallele a CM, les noms des quantités
indeterminées x & ;, conuiendront anfly bien aux lignes
EQ, 8¥QA,quaCM, & MA; puis PE eft efgale a
P C,a caufe ducercle, fi bien que cherchant les lignes
EQ & QA, par PE &

PA quon fe com-
me donnﬁ'cﬁ:P,P:n aura la
melme equation , que fi
on cherchoic C M &
M A par PC,PA. d'odt
1y il fuit evidemment,que la
LA yaleurd's, ou dY, ou de
telle antre quantité qu'on aura fuppofee , feradonbleen
cete equation, c'eft adirequ'il y aura deux racines inel—
galesentre elles; & dont I'vne fera CM, l'autre EQ,, fi
c'elt xqu'oncherche; oubienl'voe fera M A, & l'autre
QA,fic’efty. &ainfi des autres. Il cft vray que fi le
point Ene fe trovne pas du mefine colté de la courbe
que le point C; il 'y aura que I'voe de ces deux racines
qui foit veaye, & V'autre fera renuerfe, ou moindre que
rien: mais plus ces denx poins, C, & E, font prochesl'vn
de l'autre, moins il y a de differenceentre ces denx raci-
nes:

nes; & enfin elles font entierement efgales, s'ils font tous
deaxioins envn; c'eft adire file cercle,qui pafle parC,
y touchela courbe C E fans la coupper.,

Deplusil faut confiderer, que lorfqu'il y a deux raci-
nes efgales en voe equation, elle a neceflairement la
me(me forme,que fi on multiplie par foy mefme la quan-
tite'qu'on y foppefe eftre inconnué moins la quantité
conaue qui luyelt efgale, & qu'apres cela fi cete derniere
fomme n'a pas tant de dimenfions que la precedente,
onla multiplie par yne autre fomme qui en ait autant
qu'il loy en manque; affin qu'il puiffe y auoir feparement
equation entre chafcun des termes de 'voe , & chafcun
desrermes de l'aatre,

Comme par exemple ic disque lapremiere equation
trounce cy deflus, afgauoir

”'i"’”"’::f* 12227 doitavoir lamefine forme que

celle quife produift enfaifant £ efgalay, & multipliant
y=—epat foy mefme,d'on il vient yy--2 ¢y ee,enforte
gu'on peut comparer feparement chafcun de leurs ter-
mes, & dire que puifque le premier qui efty yeft routle
mefme énl'voe qu'enlautre, le fecond qui et enl'voe
%ﬁaﬂ efgalanfecsd delavtre quieft - 22y ,d'odt
cherchant la quantit¢ v quieft la ligne PA , 002

vDe -:I.t-l-ir, oubig
a canfe que nous auons
fuppofé sefgalay ,ona

vy w71, Et
Xx 2 ainfi
ainfi on pourroir trouwer r par le troifiefme terme
ee =1~ mais potirceque la quantit€ ¢ determine
affés le point P,qui eft le feul que nous cherchions,onn’a
pas befoin de paffer outre.
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